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Zakladni vzorce na integrovani
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Zakladni vzorce na integrovani
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Zé&kladni vzorce na integrovani FCE
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Zéakladni vzorce na integrovani FCE
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Substitu¢ni metoda
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Integrace metodou per partes FCE

Véta (Metoda per partes)

Necht’ funkce u, v maji spojité derivace na otevieném intervalu I. Potom na I
plati

/u(x)v’(a:) dz = u(z)v(z) — /u'(a:)v(a:) dz,
jestlize integrdly na pravé strané rovnosti existuji.
Diikaz: Véta o integraci per partes plyne ze vzorce pro derivaci sou¢inu.

(uwv) = v'v + u'

w' = (uv)" — u'v

/uv’dx :uv—/u’vdx
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Integrace metodou per partes FCE

.|
Metoda per partes (po ¢astech) ¢astecné nahrazuje chybéjici pravidlo pro
integraci souc¢inu. Nejcastéji se jedna o soucin polynomu P(x) a jiné ele-
mentdrni funkce, tj. napt. (pro libovolné a,b € R):

/P(m)ea”” dz, /P(x) sin(az) dz, /P(x) cos(azx) dz,

/P(x) Inzdz, /P(x) arctg x dz, /e‘” cos(bx)dx. ..

Mgr. et Mgr. JAN SAFARIK, Ph.D. GA06 Matematika II pro obor Geodézie a kartografie 9/14



Integrace metodou per partes FCE

Pozndmka

® Jako funkci u, tedy tu, kterou derivujeme, volime zpravidla takovou
funkci, jez se pfi derivovani , vylepsi”.
® Necht' P,(z) je polynom stupné n, a € R a integrujeme soudin

/ P(2)f(x) dz.

(i) Je-li f(x) funkce e**,sin(az), cos(ax), pak volime u = P, (z).

(ii) Je-li f(z) funkce Inz,arcsin x, arccos z, arctg x, arccotg =, pak volime
u = f(z) atoiv ptipadé, ze P,(z) = 1.
® Metodu per partes lze i pouZit opakované. V ptipadé (i) je nutné ji
pouzit dokonce n krét.
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Integrace metodou per partes FCE

Ptiklad 1.4.1

Vypoctéte integraly
(1) / xe® dr,

(i) / o 2.6l
1 2

(i) / =2 da,
q9b

(iv) / z% arctg x du,
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Integrace metodou per partes HCE

Ptiklad 1.4.2

Vypoctéte integral
/ e’sinz dz.

. _______________ _____________
Analogickym zptisobem Ize pocitat integraly

/ e sin bx dx, / e’ cosbr dx

na R, kde a, bjsou libovolné redlné konstanty.
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Integrace metodou per partes FCE

Ptiklad 1.4.3

Kombinaci substitu¢ni metody a metody per partes vypocitejte integraly
(i) / e dz,

(ii) / arctg x dx.
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Dékuji za pozornost!
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